2° Bachillerato Ciencias Sociales 1

EXAMEN DE MATEMATICAS APLICADAS A LAS CCSS (1)
ANALISIS (Integrales), TEMA 8

1. (4,5 puntos) Calcula las siguientes integrales:

B2 3
a) (1 punto) jwdx b) (1 punto) J(sin5x+%cosxjdx
X
2 2 5x
¢) (0,8 puntos) j(x —2x) dx d) (0,5 puntos)J. > 1dx
X —

e) (0,5 puntos) I(ezx —2xe* )dx f) (0,7 puntos) J‘(x—\/;) dx

4
2. (1 punto) Halla el valor de J 2X dx.
0 \x*+9
3. (Cantabria, junio 18) 2
(2 puntos) Calcular el area total de la region delimitada por la curva

y = x> —4x*+3x y el eje OX: 5 Zl v ;

4. (Madrid, junio 2015)
(2,5 puntos) Sean las funciones reales de variable real

f(x)=x2-6x y g(x)=x-10
a) (0,7 puntos) Represéntense graficamente las funciones f y g.
b) (1,8 puntos) Calculese el area del recinto plano acotado por las graficas de las funciones f y g.
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2° Bachillerato Ciencias Sociales 2

Examen de Matematicas Aplicadas CCSS (Integrales) Soluciones

1. (4,5 puntos) Calcula las siguientes integrales:

a) (1 punto) Imdx b) (1 punto) J(sin 5x+%cos x] dx

c) (0,8 puntos) J x2 —2x)2 dx

e) (0,5 puntos) I(ezx —2xe* )dx f) (0,7 puntos) j dx

Solucién:
a) Se escribe el integrando como se indica:
B2 3 2 3 2
[ e [[ 2202 o = [ s = w50 P,
X

x> x> X X

b) Ajustando constantes:

j(sin5x+1cosxjdx: 1J‘S(sin5x)dx+lj‘cosxdx = —10055x+lsin X+C.
2 5 2 5 2

c) Operando:
5

I(xZ—ZX)de = I(x4—4x3+4x )dx_%—x +4%+c

d) Ajustando constanteS'
5x

:—In(x —1) C.

e) Ajustando constantes:
I(ezx—2xexz)dx = 1J‘Zezxdx—J‘(erxz)dx = le2X e .
2 2

J. X3/2 X2 2X3/2
) | (x—x" ———+c=—— +cC.
2 3/2 2 3

4
2x dx.

2. (1 punto) Halla el valor de j
0 \x*+9
Solumon

I Jﬁ =2), zmdxzz(m):

=2(\25-\9)=22=4.
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3. (Cantabria, junio 18)
(2 puntos) Calcular el &rea total de la region delimitada por la curva

y=x>—4x*+3x yel eje OX:
Solucién:

Lacurva y=x>—4x*+3x corta al eje OX en las soluciones de la ecuacion

x*—4x*+3x=0.
Como

x* —4x* +3x =0 < x(X* —4x+3) =0 < x(x-1)(x-3) =0,
los puntos de corte con el eje OXsonx=0,x=1yx=3.

Por tanto, el area pedida, la sombreada en la figura, viene dada por:
1 3
S :J. (x—4x? +3x)dx—I (x*—4x* +3x)dx =
0 1

3

X 4xd 3x° " X 4xd 3x°

S=| - 4= || | 2= 4=
4 3 2 o 4 3 2 )

1 4 3 81 27 1 4 3 37
S e S T e VR Mt B e | AT

4 3 2 4 2 4 3 2 12

4. (Madrid, junio 2015)
(2,5 puntos) Sean las funciones reales de variable real

f(x)=x>—-6x y g(x)=x-10
a) (0,7 puntos) Represéntense graficamente las funciones f y g.

b) (1,8 puntos) Calculese el area del recinto plano acotado por las graficas de las funciones f y g.

Solucioén:

a) f(x)=x?—6x esuna pardbola. Puede trazarse dando algunos puntos de ella. Por ejemplo:

(0, 0); (1, -5); (2,-8); (3, 9), es su vertice; (6, 0); (7, 7).
— g(x) =x-10 es una recta. Dos de sus puntos son (0, —10) y (8, -2).
Se obtienen las graficas de la figura adjunta.

b) El recinto acotado es el sombreado en la figura.
La recta y la curva se cortan cuando

X2 —B6X=X-10=Xx>—7Xx+10=0=>x=2:x=5

Por tanto, el area pedida viene dada por la integral definida:

jzs(x—lo—(xz —6x))dx = F

2 (—x2 +7x—10)dx =

3 2

3 2 °
= —X—+7i—10x :—12—5+§—50— —§+14—20 :g u
2 , 3 3 2

4
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