2° Bachillerato Ciencias Sociales 1

EXAMEN DE MATEMATICAS APLICADAS A LAS CCSS (1)
ANALISIS (Integrales), TEMA 8

1. (3,5 puntos) Calcula las siguientes integrales:

2 3
a) (1 punto) J‘wdx b) (1 punto) J‘[sin 2X—%COS5X) dx
X
X2
¢) (0,5 puntos) Ix(4—4x2)dx d) (0,5 puntos)J. 3 2dx
X+

e) (0,5 puntos) J.xe‘3xz+ldx

2. (1,5 puntos) Calcula J‘ZX;8 dx
X+ X—-2

3

dx.

3. (1 punto) Halla el valor de I
2 J3X-=5

4. (2 puntos) Halla el area encerrada entre la grafica de la funcion f(x) = —% x? +2x vy el eje OX.

5. (2 puntos) Halla el area de region plana encerrada entre la parabola f (x)=—x*+5 y la recta
y=-x-1.
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Examen de Matematicas Aplicadas CCSS (Integrales) Soluciones

1. (3,5 puntos) Calcula las siguientes integrales:

a) (1 punto) jud b) (1 punto) j(sin 2x—%cosSx] dx

2
¢) (0,5 puntos) Ix(4—4x2)dx d) (0,5 puntos) ISX—de
X° +

e) (0,5 puntos) J.xe‘“z”dx

Solucioén:
a) Se escribe el integrando como se indica:

2 3 2 3
Iudx: j(z—i(—x—4+3i4 X = J‘(2x3—x2+§jdx:—i2+i+3lnx+c
X x* x* X X X2 X

b) Ajustando constantes:

I sin2x—1c055x dx= lJ.Zsin2xdx—1-1J-50035xdx = —ECOSZX—iSin5X+C.
3 2 35 2 15

c) Operando:

jx(4—4x2)dx = j(4x—4x3)dx =2x>-x"+c¢
d) Ajustando constantes:

.[x +2 3J.X 42 =—In(x +2)

e) Ajustando constantes:

Ixe‘3x2+1dx = —% I (—6xe‘3x2+1)dx = —% ey,

2. (1,5 puntos) Calcula J‘X—Jr8 dx

X2+ Xx—-2

Solucién:

Debe hacerse por el método de descomposicion en fracciones simples.

Como las raices del denominador, x> +x—2=0,sonx=1yx=-2: x> +x—-2=(x-1)(x+2), se
tiene la igualdad:

x+8 A N B _A(x+2)+B(x-1)
X 4+x-2 Xx-1 Xx+2 (x—=D(x+2)
Luego:
1=A+B _
x+8=A(X+2)+B(x—1) = S A=3B=2 238 __ 3 2
8=2A-B X“+x—-2 Xx-1 x+2
Con esto:
J‘z)(;sdx:]‘idx+ _—de:BIn(x—l)—ZIn(x+2)+c
X +Xx-2 x-1 X+2
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3

3. (1 punto) Halla el valor de J. dx.

9
2 4/3x=5

Solucion:

L —%dx - 23 22—,?%dx=6(M)E =6(va—1)=6.

4. (2 puntos) Halla el &rea encerrada entre la gréafica de la funcion f (x) = —% x* +2x y el eje OX.
Solucién:

La funcion f(x)= —%xz +2x corta al eje OX en las soluciones de la

ecuacion —%x2+2x=0:>—x2+4x:0:> x(4-x)=0 =>x=0yx=4. 2
Su grafica es la adjunta. 0

El area pedida es la de la region sombreada. Su valor es: /I 0o 2 A\

4 3 4
A:J. (—lx2+2xjdx: X =B et
o\ 2 6 | 6 3

5. (2 puntos) Halla el area de region plana encerrada entre la parabola f(x) =—x*+5 y la recta
y=—x-1.

Solucioén:

La representacion grafica de ambas funciones se da en la figura
adjunta. La region comprendida entre ellas es la sombreada.
Los puntos de corte se obtienen resolviendo ecuacion

—X*+5=-Xx-1= —X*+x+6=0 =
1+ (=1D? — 4-(=1)- - -2
. 14J(=1)? - 4-( D6 _—1+25 Y= 2%1.
2.(-1) 2 3

r 4
O
P o

Su &rea se obtiene calculando la integral:

J:(_Xz +5—(-—x-1))dx = IS (—x* +x+6)dx =

-2

{—X—3+X—2+6x} :—3—3+£+6-3—(—ﬂ+ﬂ+6-(—2)j =
3 , 3 2

2 2 3

9+2418-( 80 12]104 28125 2
2 3 2 3 6
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